PROGRESII

Progresii aritmetice

Progresii geometrice

Definitia

(a n)n>1 progresie aritmeticd <> adn=adn-1+ 7T

CP: az=aitr;as=az+r;az=az+r

(b n)n=>1 progresie geometici <> b n=bn-1-Q

CP: b2=b1-q;b3= bz-q;b4=b3-q

1. Determinati primii $ase termeni ai unei
progresii aritmetice stiind ca primul termen este -

. . 1
5 iar ratia este 3

2. Determinati primii sase termeni ai unei
progresii aritmetice stiind ca primul termen este

1. . )
— 1ar ratia este -—.
3 3

3. Determinati primii sase termeni ai unei
progresii geometrice stiind cd primul termen este

243 iar ratia este % .

4. Determinati primii sase termeni ai unei
progresii geometrice stiind ca primul termen este

32 iar ratia este -% :

Ratia

Ratia este diferenta a 2 termeni consecutivi
Fr=an-an-1

CP: r=az-a1; r=asz-az r=ags-as ...

Ratia este raportul a 2 termeni consecutivi
q= D,
bn—l
b b b
CP: q=-2;q==2;q="2;...
bl bZ 8

5. Determinati valorile parametrilor reali a, b si C
si ratia, stiind cd urmatorul sir este o progresie
aritmetica: a, 9, 13, b, c, ...

6. Determinati valorile parametrilor reali @, b si C
si ratia, stiind ca urmatorul sir este o progresie
aritmetica: 7,a, 3, b, c, -3, -5, ...

7. Determinati valorile parametrilor reali a, b si c
s ratia, stiind ca urmatorul sir este o progresie
geometrica: a, 4, 16, b, c, 1024,

8. Determinati valorile parametrilor reali a, b si c
si ratia, stiind ca urmatorul sir este o progresie

geometrica: 2, 1, a, l,b,i,c,...
4 16

Formula termenului general

an=air+(n-=-1r

CP: az=ai+r;, az=a1+2r; az=a1+3r ...

bn:bl‘qn_l

CP: bp=by-q; bs=hi-q2 bs=bs- q3 ...

Relatie de recurenta

an=axk+(n-Kr

bn:bk_qn—k

9. Sa se calculeze primul termen si ratia progresiei
aritmetice stiind ca al patrulea termen este 8 iar al
doisprezecelea este 20.

10.Sa se calculeze primul termen si rafia
progresiei aritmetice stiind ca al patrulea termen
este 1 iar al zecelea este -17.

11. Se considera progresia geometrica ( bp)n=1 Tn
care b3 =12 si bs =48 . Sa se calculeze by si q.

12. Progresia geometica (bn)n>1 de ratie q este
definitd prin by = 8 si bs = 128. Calculati bs si q.




Proprietati

Media aritmetica

Media geometrica

L a_, +a_
(an)n=1 progresie aritmetici <> a n = %
_ a+c
CP:a, b, C termeni consec. p.a. < b = 5

(b n)n>1 prog. geometricd <> b n = /b, -b

n+1

CP:a, b, ¢ termeni consec. p.g. &b = +a-c

13. Determinati valorile parametrilor reali a, b si
C si ratia, stiind cd urmatorul sir este o progresie
aritmetica: 8, a, 20, b, ¢, ...

14. Sa se determine valoarea parametrului real a,
stiind ca numerele 3a - 3,a + 4 si 5 sunt termeni
consecutivi ai unei progresii aritmetice

15. Determinati valorile parametrilor reali a, b si
C si ratia, stiind ca urmatorul sir este o progresie
geometrica: a, 3, b, 27, c, ...

16. Sa se determine valorile reale ale numarului x
stiind ca numerele x - 3 ; 4 si X + 3 sunt termeni
consecutivi ai unei progresii geometrice.

Suma termenilor extremi

Produsul termenilor extremi

a;,a2,...,an-1,dn P.a.artan=atan1=...

CP:a, b, c, d termeni consec. p.a.
a+td=Db+c

bi,b2,....bn-1,bn p.g. < brrbn=b2-bni=...

CP:a, b, c, d termeni consec. p.g. < a-d=b-c

Suma primilor n termeni

Sn=a1+ag+...+an=w

Notatii: & 1 = primul termen al sumei

a n = ultimul termen al sumei

& =8 4 -
= + 1 = numarul de termeni ai sumei

r n(n+1)

CP:1+2+3+...+n=

(suma lui Gauss)

Sn=bi+bo+... +by
=bi1+ bi-gq+bi-gq2+..+b- g™t
=bi(l+q+q2+..+ q"'?Y)

q" -1

'q—l

1

Notatii: bi= primul termen al sumei
q = ratia progresiei geometice

N = numarul de termeni ai sumei

17. Sa se calculeze suma primilor zece termeni ai
progresiei aritmetice stiind ca al primul termen
este 2 iar al optulea este 51

18. Sa se calculeze: 5 +8 + 11 + ... + 155

19. Sa se calculeze suma primilor zece termeni ai
unei progresii geometrice stiind ca primul termen
este 2 iar ratia este 3

20. Sa se calculeze suma 1+ 3 + 32+ 33 + ...+ 310




EXERCITII PROPUSE

1. Sa se determine al patrulea termen al unei progresii geometrice, stiind ca ratia este egala cu 3 s

primul termen este 27.
2. Sa se determine suma primilor trei termeni ai unei progresii geometrice, stiind ca suma primilor doi
termeni ai progresiei este egala cu 8, iar diferenta dintre al doilea termen si primul termen este 4.
3. Sa se calculeze al cincilea termen al unei progresii aritmetice, stiind ca primul termen al progresiei
este 7 si al doilea termen este 9.
4. Sa se determine al zecelea termen al sirului 1, 7, 13, 19, ...
5. Sa se determine ratia progresiei aritmetice in care primul termen este 10 si al patrulea termen este 19.
6. Se considera progresia aritmetica (an )n=1 In carea; =6 sia 2 =>5. Sa se calculeze a 7.
7. Sa se determine al cincizecilea termen al sirului 1, 7, 13, 19, ...
8. Sa se determine ratia unei progresii aritmetice (an )n=1 stiind ca aio — a2 =16 .
9. Sa se determine primul termen al unei progresii aritmetice cu ratia 4, stiind ca suma primilor doi
termeni este 10.
10. Se considera progresia aritmetica (an )n=1 Tn care a1 =1si as =13. Sa se calculeze azoo9 .
11. Sa se determine numarul elementelor multimii A={1,4,7, ... , 40}.
13. Sa se determine ratia progresiei geometrice ( bn)n=1, stiind ca b1 =3 sib, — b1 =3
14. Sa se determine numarul real x stiind ca numerele x + 1, 2x — 3 si X — 3 sunt termeni consecutivi ai
unei progresii aritmetice.
15. Sa se det. numarul real x, stiind ca sirul 1, x, X + 2, 7,... este progresie aritmetica.
16. Sa se calculeze suma 1+11+ 21+ 31+ ...+111 .
17. Sa se calculeze suma 1+l+i2+i3+i4
3 3 3 3
18. Se csd. progresia geometrica ( bn)n=1 In care b1 =2 si b, =6 . Sa se calculeze bs
19. Se considera progresia aritmetica (an )n=1 in care a1 = 7 si a7 = 37 . Sa se calculeze suma primilor
zece termeni ai progresiei.
20. Sa se calculeze suma primilor 5 termeni ai unei progresii aritmetice , stiind ca a; =1 si a; = 3.
21. Sa se determine suma elementelor multimii A = {1, 3,5, ..., 13}.
22. Tntr-o progresie geometrica, al doilea termen este 3 si raportul dintre primul si al patrulea termen este

1 . . ..
3 Sa se determine primul termen al progresiei.

23. Sa se calculeze produsul primilor trei termeni ai unei progresii geometrice, care are primul termen

V2 si ratia egala cu — V2 .
24. Progresia geometica (bn)n>1 de ratie q este definita prin: by = - 0,5 si bg = 28. Calculati q si S1o

25. Sa se det. valorile reale ale numarului x stiind ca numerele 5 —x ; x +7 si 3x +11 sunt termeni
consecutivi ai unei progresii geometrice.

26. Se considera functia f : R—R, f (X) = —2x + 3. Sa se arate ca numerele f (1), f (0) si f (=3) sunt
termeni consecutivi ai unei progresii geometrice.

27. Sa se determine valoarea parametrului real, pozitiv b, stiind ca numerele b, 16, 16b sunt termeni
consecutivi ai unei progresii geometrice.

28. Sa se calculeze suma 1+ 2 + 22 + 23 + ..+ 27,

29. Se csd. functia f: R—R, f (x) = x + 5. Si se calculeze f (2) + f (22 )+ ..+ f (21°0).

30. Sa se rezolve ecuatia (x +1)+(x+4)+(x+7)+...+(x+43)=390



